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ÁñéèìçôéêÞ ðñüïäïò

Ìéá áêïëïõèßá (áí), ëÝãåôáé áñéèìçôéêÞ ðñüïäïò áí êÜèå üñïò ôçò åêôüò ôïõ
ðñþôïõ üñïõ ðñïêýðôåé áðü ôïí ðñïçãïýìåíü ôïõ ìå ðñüóèåóç ðÜíôá ôïõ ßäéïõ áñéè-
ìïý, äçëáäÞ:

Ãåíéêüò üñïò áñéèìçôéêÞò ðñïüäïõ

Ï ãåíéêüò (íéïóôüò) üñïò áñéèìçôéêÞò ðñïüäïõ ìå ðñþôï üñï á1 êáé äéáöïñÜ ù äßíå-
ôáé áðü ôïí ôýðï:

Áñéèìçôéêüò ìÝóïò

Ôñåéò áñéèìïß á, â, ã åßíáé äéáäï÷éêïß üñïé áñéèìçôéêÞò ðñïüäïõ áí êáé ìüíï áí éó÷ýåé:

¢èñïéóìá í äéáäï÷éêþí üñùí áñéèìçôéêÞò ðñïüäïõ

Ôï Üèñïéóìá ôùí í ðñþôùí üñùí áñéèìçôéêÞò ðñïüäïõ ìå ðñþôï üñï á1 êáé äéáöïñÜ
ù äßíåôáé áðü ôïí ôýðï:

ï ïðïßïò ìðïñåß íá ðÜñåé êáé ôç ìïñöÞ:

ÃåùìåôñéêÞ ðñüïäïò

Ìéá áêïëïõèßá (áí) ìå á1 ≠ 0 ëÝãåôáé ãåùìåôñéêÞ ðñüïäïò áí êÜèå üñïò ôçò åêôüò ôïõ
ðñþôïõ üñïõ ðñïêýðôåé áðü ôïí ðñïçãïýìåíü ôïõ ìå ðïëëáðëáóéáóìü åðß ôïí ßäéï
ðÜíôïôå ìç ìçäåíéêü áñéèìü, äçëáäÞ éó÷ýåé:

Ãåíéêüò üñïò ãåùìåôñéêÞò ðñïüäïõ

Ï ãåíéêüò üñïò ãåùìåôñéêÞò ðñïüäïõ ìå ðñþôï üñï á1 êáé ëüãï ë äßíåôáé áðü ôïí ôýðï:

Ãåùìåôñéêüò ìÝóïò

Ôñåéò ìç ìçäåíéêïß áñéèìïß á, â, ã åßíáé äéáäï÷éêïß üñïé ãåùìåôñéêÞò ðñïüäïõ áí êáé
ìüíïí áí éó÷ýåé:

â2 = áã

O èåôéêüò áñéèìüò ëÝãåôáé ãåùìåôñéêüò ìÝóïò ôùí á êáé ã.áã
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¢èñïéóìá í äéáäï÷éêþí üñùí ãåùìåôñéêÞò ðñïüäïõ

Ôï Üèñïéóìá ôùí í ðñþôùí üñùí ãåùìåôñéêÞò ðñïüäïõ äßíåôáé áðü ôïõò ôýðïõò:

¢èñïéóìá ôùí áðåßñùí üñùí ãåùìåôñéêÞò ðñïüäïõ

Áí óå ìéá ãåùìåôñéêÞ ðñüïäï (áí) ãéá ôï ëüãï ôçò ë éó÷ýåé , ôüôå ôï Üèñïéóìá
ôùí Üðåéñùí üñùí ôçò åßíáé:

ÅêèåôéêÞ óõíÜñôçóç

¸óôù á Ýíáò èåôéêüò áñéèìüò. Ãéá êÜèå ïñßæåôáé ç óõíÜñôçóç f: ìå ôý-
ðï f(x) = áx.
Ç óõíÜñôçóç áõôÞ óôçí ðåñßðôùóç ðïõ éó÷ýåé á ≠ 1 ëÝãåôáé åêèåôéêÞ óõíÜñôçóç ìå
âÜóç ôïí áñéèìü á.

Óôïé÷åéþäçò ìåëÝôç ôçò åêèåôéêÞò óõíÜñôçóçò

1. Ðåäßï ïñéóìïý:

2. Óýíïëï ôéìþí: .
3. Óõììåôñßåò: Ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò äåí ðáñïõóéÜæåé óõììåôñßåò.
4. Ìïíïôïíßá: Ç f åßíáé ãíçóßùò áýîïõóá áí á > 1 êáé ãíçóßùò öèßíïõóá áí  0 < á < 1.
5. ÃñáöéêÞ ðáñÜóôáóç:

• Ãéá ôéò åêèåôéêÝò óõíáñôÞóåéò ìå ôýðïõò f(x) = áx êáé ãéá êÜèå éó÷ýåé:

äçëáäÞ ôá óçìåßá ôùí ãñáöéêþí ðáñáóôÜóåùí ôùí óõíáñôÞóåùí f, g ìå áíôßèåôåò ôå-
ôìçìÝíåò, Ý÷ïõí ôéò ßäéåò ôåôáãìÝíåò ðñÜãìá ðïõ óçìáßíåé üôé áõôÜ åßíáé óõììåôñéêÜ
ùò ðñïò ôïí Üîïíá y´y.

• Ï áñéèìüò e

Áðïäåéêíýåôáé üôé üôáí ï èåôéêüò áêÝñáéïò í áõîÜíåé áðåñéüñéóôá, ôüôå ïé üñïé ôçò 

áêïëïõèßáò (áí) ìå ðñïóåããßæïõí ïëïÝíá êáé ðåñéóóüôåñï Ýíáí ïñéóìÝ
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ìáôéêü áñéèìü.

Ï áñéèìüò áõôüò åßíáé Üññçôïò êáé óõìâïëßæåôáé ìå e.
Ãéá ôçí åêèåôéêÞ óõíÜñôçóç ìå ôýðï f(x) = ex éó÷ýïõí üëåò ïé ãíùóôÝò éäéüôçôåò ôçò
óõíÜñôçóçò ìå ôýðï f(x) = áx ìå á > 1.
Ïé åêèåôéêÝò óõíáñôÞóåéò ìå âÜóç ôï e ÷ñçóéìïðïéïýíôáé óõ÷íÜ óôéò óýã÷ñïíåò åðéóôÞ-
ìåò üðùò ç óõíÜñôçóç Q(t) = Q0ect ç ïðïßá åêöñÜæåé ôï íüìï ôçò åêèåôéêÞò ìåôáâïëÞò
ðïõ áðïôåëåß éêáíïðïéçôéêü ìïíôÝëï ãéá ðÜñá ðïëëÝò åöáñìïãÝò ôçò ÖõóéêÞò, ôçò Âéï-
ëïãßáò, óôçò ÓôáôéóôéêÞò êáé Üëëùí åðéóôçìþí.

ËïãÜñéèìïé

Èåùñïýìå ôçí åîßóùóç áx = è ìå 0 < á ≠ 1 êáé è > 0.  Ç åîßóùóç áõôÞ Ý÷åé ìïíáäéêÞ
ëýóç ôçí ïíïìÜæïõìå ëïãÜñéèìï ôïõ è ùò ðñïò âÜóç á êáé ôç óõìâïëßæïõìå logáè.
Éó÷ýåé ç éóïäõíáìßá:

áx = è ⇔ x = logáè

ÓõíÝðåéåò ôïõ ïñéóìïý

Éäéüôçôåò ôùí ëïãÜñéèìùí

Áí 0 < á ≠ 1 ôüôå ãéá ïðïéïõóäÞðïôå è1, è2, è > 0 éó÷ýïõí:

• logá(è1 ⋅ è2) = logáè1 + logáè2 • logá(è1 : è2) = logáè1 − logáè2

•

ÅéäéêÜ:

ÁëëáãÞ âÜóçò

Áí 0 < á ≠ 1,  0 < â ≠ 1, ôüôå ãéá êÜèå è > 0 éó÷ýåé:

¢ìåóç óõíÝðåéá:

ËïãáñéèìéêÞ  óõíÜñôçóç

¸óôù á Ýíáò ðñáãìáôéêüò áñéèìüò ìå 0 < á ≠ 1.  Ôüôå ãéá êÜèå x > 0 ìðïñïýìå íá á-

íôéóôïé÷ßóïõìå óå êÜèå èåôéêü áñéèìü x ôïí áñéèìü logáx, ïðüôå ïñßæåôáé ç óõíÜñôçóç 

f: ìå f(x) = logáx.
Ôç óõíÜñôçóç áõôÞ ôç ëÝìå ëïãáñéèìéêÞ óõíÜñôçóç ìå âÜóç á.

Óôïé÷åßá ëïãáñéèìéêÞò óõíÜñôçóçò

1. Ðåäßï ïñéóìïý:

2. Óýíïëï ôéìþí: Ôï óýíïëï ôùí ðñáãìáôéêþí áñéèìþí.
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3. Ìïíïôïíßá: Åßíáé ãíçóßùò áýîïõóá üôáí á > 1.
Åßíáé ãíçóßùò öèßíïõóá üôáí 0 < á < 1.
4. Óçìåßá ôïìÞò ìå ôïõò Üîïíåò
ÔÝìíåé ôïí Üîïíá x´x  óôï óçìåßï Á(1,0) åíþ Ý÷åé áóýìðôùôï ôïí çìéÜîïíá Ïy´ üôáí
á > 1 êáé áóýìðôùôï ôïí çìéÜîïíá Ïy üôáí 0 < á < 1.
5. ÃñáöéêÞ ðáñÜóôáóç
Ç ãñáöéêÞ ôçò ðáñÜóôáóç äåí ðáñïõóéÜæåé óõììåôñßåò êáé öáßíåôáé óôá ðáñáêÜôù
ó÷Þìáôá.

Ëýóåéò ôñéãùíïìåôñéêþí åîéóþóåùí

• •

• •

Tñéãùíïìåôñéêoß áñéèìïß áèñïßóìáôïò ãùíéþí

• •

• •

• ìå 

• ìå 

• ìå 

• ìå çìá 0, çìâ 0, çì(á â) 0≠ ≠ − ≠óöáóöâ 1
óö(á â)

óöâ óöá
+− =

−

çìá 0, çìâ 0, çì(á â) 0≠ ≠ + ≠
óöáóöâ 1

óö(á â)
óöá óöâ

−+ =
+

óõíá 0, óõíâ 0, óõí(á â) 0≠ ≠ − ≠åöá åöâ
åö(á â)

1 åöáåöâ
−− =

+

óõíá 0, óõíâ 0, óõí(á â) 0≠ ≠ + ≠åöá åöâ
åö(á â)

1 åöáåöâ
++ =

−

çì(á â) çìáóõíâ óõíáçìâ− = −çì(á â) çìáóõíâ óõíáçìâ+ = +

óõí(á â) óõíáóõíâ çìáçìâ− = +óõí(á â) óõíáóõíâ çìáçìâ+ = −

óöx óöè x êð è,  ê= ⇔ = + ∈åöx åöè x êð è,  ê= ⇔ = + ∈

x 2êð è

óõíx óõíè Þ ,ê
x 2êð è






= +
= ⇔ ∈

= −

x 2êð è

çìx çìè Þ ,ê

x 2êð ð è

= +
= ⇔ ∈
 = + −

ÔÑÉÃÙÍÏÌÅÔÑÉÁ

ÌáèçìáôéêÜ B´ Ëõêåßïõ
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Tñéãùíïìåôñéêoß áñéèìïß ôçò ãùíßáò 2á

• •

•

•

• • • •

• •

• •

Ìåôáó÷çìáôéóìïß ôñéãùíïìåôñéêþí ðáñáóôÜóåùí

Ç óõíÜñôçóç f ìå ôýðï f(x) = áçìx + âóõíx

Ç óõíÜñôçóç  f(x) = áçìx + âóõíx  ìðïñåß íá ãñáöåß ìå ôç ìïñöÞ
f(x) = ñçì(x + ö) 

üðïõ: êáé  ö  ãùíßá ìå:

1. Ðåäßï ïñéóìïý: A = R.

2. Ðåñéïäéêüôçôá: Ç óõíÜñôçóç åßíáé ðåñéïäéêÞ ìå ðåñßïäï  Ô = 2ð.

3. Áêñüôáôá: Ç óõíÜñôçóç Ý÷åé ìÝãéóôç ôéìÞ ßóç ìå êáé åëÜ÷éóôç ôéìÞ ßóç ìå .

4. Ç ãñáöéêÞ ðáñÜóôáóç ôçò óõíÜñôçóçò f(x) = ñçì(x + ö) ðñïêýðôåé áðü ôç ìåôáôü-
ðéóç ôçò ãñáöéêÞò ðáñÜóôáóçò ôçò óõíÜñôçóçò g(x) = ñçìx óôïí  x~x  êáôÜ ö ìï-
íÜäåò äåîéÜ áí ö < 0 êáé áñéóôåñÜ áí ö > 0.

Eðßëõóç ôñéãþíïõ

• Íüìïò çìéôüíùí

Óå êÜèå ôñßãùíï ÁÂÃ éó÷ýåé:
â ãá 2R

çìÁ çìÂ çìÃ
= = =

ñ−ñ

âáóõíö , çìö
ñ ñ

= =2 2ñ á â= +

 2çìáóõíâ çì(á â) çì(á â)

 2óõíáóõíâ óõí(á â) óõí(á â)

 2çìáçìâ óõí(á â) óõí(á â)

A B A B çìÁ çìÂ 2çì óõí
2 2

A B A B çìÁ çìÂ 2çì óõí
2 2

A B A B óõíÁ óõíÂ 2óõí óõí
2 2

A B A B A B B A óõíÁ óõíÂ 2çì çì 2çì çì
2 2 2 2

•

•

•

•

•

•

•

= + + −
= + + −

= − − +
+ −+ =

− +− =

+ −+ =

− + + −− = − =

3óõí3á 4óõí á 3óõíá= −3çì3á 3çìá 4çì á= −

2

2
1 åö á

óõí2á
1 åö á

−=
+2

2åöá
çì2á

1 åö á
=

+

2 1 óõí2áóö á
1 óõí2á

+=
−

2 1 óõí2áåö á
1 óõí2á

−=
+

2 1 óõí2áóõí á
2

+=2 1 óõí2áçì á
2

−=

ìå çìá 0  êáé çì2á 0≠ ≠
2óö á 1

óö2á
2óöá

−=

ìå óõíá 0  êáé  óõí2á 0≠ ≠2
2åöá

åö2á
1 åö á

=
−

2 2 2 2óõí2á óõí á çì á 2óõí á 1 1 2çì á= − = − = −çì2á 2çìáóõíá=
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üðïõ R ç áêôßíá ôïõ ðåñéãåãñáììÝíïõ êýêëïõ.

ÓõíÝðåéåò

á = 2RçìÁ, â = 2RçìÂ, ã = 2RçìÃ

çìÁ = 
2
á
R
, çìÂ =

2
â
R
, çìÃ = 

2
ã
R


• Íüìïò óõíçìéôüíùí

Óå êÜèå ôñßãùíï ÁÂÃ éó÷ýïõí:

ÓõíÝðåéåò

ÌåôñéêÝò ó÷Ýóåéò óå ïñèïãþíéï ôñßãùíï

ÌåôñéêÝò ó÷Ýóåéò óå ôõ÷áßï ôñßãùíï

1. Èåþñçìá ïîåßáò ãùíßáò 2. Èåþñçìá áìâëåßáò ãùíßáò 

ÊñéôÞñéï ãéá ôï åßäïò ôñéãþíïõ ùò ðñïò ôéò ãùíßåò

Éó÷ýïõí ïé éóïäõíáìßåò:

2 2 2á â ã 2â ÁÄ= + + ⋅2 2 2á â ã 2â AÄ= + − ⋅

(A 90 )>(A 90 )<

1) AÂ2 = ÂÃ ⋅ ÂÄ   êáé   ÁÃ2 = ÂÃ ⋅ ÃÄ

2) AÂ2 +ÁÃ2 = ÂÃ2 (Ðõèáãüñåéï èåþñçìá)

3) AÄ2 = ÄÂ ⋅ ÄÃ

4) 
â
1
2 + 

ã
1
2 = 

õ
1

á
2

ÃÅÙÌÅÔÑÉÁ 

2 2 22 2 2 2 2 2á ã ââ ã á á â ã
óõíÁ ,    óõíÂ ,    óõíÃ

2âã 2áã 2áâ
+ −+ − + −= = =

2 2 2 2 2 2 2 2 2á â ã 2âãóõíÁ â á ã 2áãóõíÂ ã á â 2áâóõíÃ= + − = + − = + −

ÌáèçìáôéêÜ B´ Ëõêåßïõ
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1. 2. 3.

Nüìïé óõíçìéôüíùí

¾øïò ôñéãþíïõ

3. ÈåùñÞìáôá äéáìÝóùí

Ôýðïé  äéáìÝóùí

ÌåôñéêÝò ó÷Ýóåéò óå êýêëï

Äýíáìç óçìåßïõ Ñ ùò ðñïò ôïí êýêëï

üðïõ  ä = ÏÑ

Éó÷ýïõí ïé éóïäõíáìßåò:
P P P
(0,R) (0,R) (0,R)Ä 0 ä R Ä 0 ä R Ä 0 ä R> ⇔ > < ⇔ < = ⇔ =

P 2 2
(0,P)Ä ä R= −

ÔÝìíïõóá êáé åöáðôïìÝíç êýêëïõ
ÑÅ2 = ÑÁ ⋅ ÑÂ

ôÝìíïõóåò êýêëïõ
ÑÁ ⋅ ÑÂ = ÑÃ ⋅ ÑÄ

2 2 2
2
ã

2á 2â ã
 ì

4
+ −=

2 2 2
2
â

2á 2ã â
ì

4
+ −=

2 2 2
2
á

2â 2ã á
ì

4
+ −=

1ï  èåþñçìá:  â2 + ã2 = 2ìá
2 + á

2

2


2ï  èåþñçìá:  â2 − ã2 = 2áÌÄ   (â>ã)

á
2 1õ ô(ô á)(ô â)(ô ã),     ô (á â ã)
á 2

= − − − = + +

2 2 2á â ã 2âãóõíÁ= + −

2 2 2á â ã A 90
∧

= + ⇔ =2 2 2á â ã A 90
∧

< + ⇔ <2 2 2á â ã A 90
∧

> + ⇔ >
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EìâáäÜ åðßðåäùí ó÷çìÜôùí

1. Ôåôñáãþíïõ: 2. Ïñèïãþíéïõ:

3. Ðáñáëëçëüãñáììïõ: 4. Ôñéãþíïõ:

5. Ôñáðåæßïõ: 6. Éóüðëåõñïõ ôñéãþíïõ:

7. Ñüìâïõ:

¢ëëïé ôýðïé ãéá ôï åìâáäüí ôñéãþíïõ

1E ô(ô á)(ô â)(ô ã),      ô (á â ã)
2

ˆ ˆ ˆÅ ô ñ                                    ñ :  áêôéíá åãåãñáììåíïõ êõêëïõ

= − − − = + +

= ⋅

(ÁÂÃÄ) = 1
2

 ä1ä2

Ï ôýðïò éó÷ýåé ãéá êÜèå ôåôñÜðëåõñï (êõñôü Þ
ìç êõñôü) ìå êÜèåôåò äéáãþíéïõò.

2á 3(ÁÂÃ)
4

=(ÁÂÃÄ) = (Â +
2

â) ⋅õ

(ÁÂÃ) = 1
2

 á ⋅ õá(ÁÂÃÄ) = á ⋅ õá

(ÁÂÃÄ) = áâ(ÁÂÃÄ) = á2

ÌáèçìáôéêÜ B´ Ëõêåßïõ
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Íüìïé çìéôüíùí

Óå êÜèå ôñßãùíï ÁÂÃ éó÷ýåé: 

Ëüãïé åìâáäþí ôñéãþíùí êáé ðïëõãþíùí 

1. Áí äýï ôñßãùíá ÁÂÃ, Á´Â´Ã´, Ý÷ïõí 

2. Áí äýï ôñßãùíá ÁÂÃ,  Á´Â´Ã´, åßíáé üìïéá ìå ëüãï ïìïéüôçôáò ë, ôüôå: 

Ç ßäéá ó÷Ýóç ìåôáîý ôïõ åìâáäïý ôïõò éó÷ýåé êáé óôçí ðåñßðôùóç ðïõ Ý÷ïõìå üìïéá
ðïëýãùíá ìå ëüãï ïìïéüôçôáò ë.

3. Áí ãéá ôá ôñßãùíá ÁÂÃ,  Á´Â´Ã´ éó÷ýåé  ôüôå éó÷ýåé:

KáíïíéêÜ ðïëýãùíá

Óå êÜèå êáíïíéêü í - ãùíï éó÷ýïõí:

Áí Ý÷ïõìå äýï êáíïíéêÜ í - ãùíá ôüôå éó÷ýïõí:

Óôïé÷åßá êáíïíéêþí ðïëõãþíùí

ôåôñÜãùíï
Êáíïíéêü Éóüðëåõñï

ÏêôÜãùíïåîÜãùíï ôñßãùíï

ðëåõñÜ ëí

áðüóôçìá áí 8
Rá 2 2
2

= +3
Rá
2

=6
R 3á

2
=4

R 2á
2

=

8ë R 2 2= −3ë R 3=6ë R=4ë R 2=

í í
´ ´
í í

ë áR
R´ë á

= =

v

2
2 2í
í

v í v

í

í í í

360  ö 180
í

ë
  á R

4
ˆ P í ë      P :  ðåñéìåôñïò

360  ù
í

1  E P á
2

°°

°

= −

+ =

= ⋅

=

=

1.

2.

3.

4.

5.

âã(ÁÂÃ)
(Á´Â´Ã´) â´ã´

=

oA A ´   A A´ 180
∧∧ ∧ ∧

= + =    Þ

2(ÁÂÃ) ë
(Á´Â´Ã´)

=

á
á á´

á´

õ(ÁÂÃ) (ÁÂÃ) áˆá á´ ôïôå õ õ     ôïôå    
(A´B´Ã´) õ (Á´B´Ã´) á

• •
´

= = = =

â ãá 2R
çìÁ çìÂ çìÃ

= = =

áâã ˆ ˆ ˆE                                     R :   áêôéíá ðåñéãåãñáììåíïõ êõêëïõ
4R
1E âãçìÁ
2

=

=
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Týðïò ôïõ Áñ÷éìÞäç

Áí Ýíá êáíïíéêü í - ãùíï êáé Ýíá êáíïíéêü 2í - ãùíï åßíáé åããåãñáììÝíá óôïí ßäéï êý-
êëï ôüôå éó÷ýïõí:

ÌÝôñçóç êýêëïõ

ÌÞêïò êýêëïõ: L =  2ðR

ÌÞêïò ôüîïõ:

Åìâáäüí êõêëéêïý äßóêïõ: Å = ðR2

Åìâáäüí êõêëéêïý ôïìÝá Åìâáäüí êõêëéêïý ôìÞìáôïò

Ðñüóèåóç äéáíõóìÜôùí

Éäéüôçôåò ðñüóèåóçò äéáíõóìÜôùí

ÄéÜíõóìá èÝóåùò

ÁÂ ÏÂ ÏÁ= −

( ) ( ) ( )• á â â á • á â ã á â ã • á 0 á • á á 0+ = + + + = + + + = + − =

AB BÃ AÃ+ =

ÄÉÁÍÕÓÌÁÔÁ

å (OAB) (ÏÁÂ)= −

2

2

ðR ì ˆ(OAB)       ãéá ôïîï ì
360

1 ˆ(OAB) áR       ãéá ôïîï á rad
2

°=

=

ðRì
= (ãéá ôïîo ì )

180

= áR (ãéá ôïîo á rad)

°l

l

2 2
í í2í 2í

Rë 2R(R á )      á (R á )
2

= − = +

ÌáèçìáôéêÜ B´ Ëõêåßïõ
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ÌÝôñï áèñïßóìáôïò äéáíõóìÜôùí

Éäéüôçôåò ðïëëáðëáóéáóìïý áñéèìïý ìå äéÜíõóìá

ÓõíèÞêç ðáñáëëçëßáò äéáíõóìÜôùí

Áí , åßíáé äýï äéáíýóìáôá, ìå , ôüôå:  

ÄéáíõóìáôéêÞ áêôßíá ìÝóïõ ôìÞìáôïò

ÌÝôñï äéáíýóìáôïò - Áðüóôáóç óçìåßùí

Áí  = (x, y), ôüôå 

Áí Á (x1, y1) êáé Â (x2, y2), ôüôå:  

Åóùôåñéêü ãéíüìåíï äéáíõóìÜôùí

Ïñßæïõìå ùò åóùôåñéêü ãéíüìåíï äýï ìç ìçäåíéêþí äéáíõóìÜôùí êáé ôïí

ðñáãìáôéêü áñéèìü , üðïõ ö ç ãùíßá ôùí äéáíõóìÜôùí êáé 

Áí , ôüôå ïñßæïõìå . Éó÷ýïõí

Aí , ôüôå åßíáé:

ÐñïâïëÞ äéáíýóìáôïò óå äéÜíõóìá

á
á v á ðñïâ v⋅ = ⋅

1 2 1 2
1 2 1 2 2 2 2 2

1 1 2 2

x x y y
á â x x y y óõíè

x y x y

+⋅ = + =
+ +

1 1 2 2á (x ,  y ) êáé â (x ,  y )= =

2
á â, ôüôå á â á â á â, ôüôå á â á• â á• á• ↑↑ ⋅ = ↑↓ ⋅ = − =

á â â á á â, ôüôå á â• • 0⋅ = ⋅ ⊥ ⋅ =

á â 0⋅ =á 0  Þ  â 0= =

âáá â á â óõíö⋅ =

âá

2 2
2 1 2 1AB (AB) (x x ) (y y )= = − + −

2 2á x y= +á

ÏÁ ÏÂÏÌ
2
+=

á //â á ëâ,  ë⇔ = ∈â 0≠âá

( ) ( )• ë á â ëá ëâ • (ë ì)á ëá ìá • ë ìá (ëì)á+ = + + = + =

á â á â á â− ≤ + ≤ +

ÌáèçìáôéêÜ B´ Ëõêåßïõ
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ÓõíôåëåóôÞò äéåýèõíóçò åõèåßáò

Áí Á (x1, y1) êáé Â (x2, y2) ìå x1 ≠ x2, ôüôå åßíáé 

ÓõíèÞêç êáèåôüôçôáò êáé ðáñáëëçëßáò åõèåéþí

Áí ïé åõèåßåò å1 êáé å2 Ý÷ïõí óõíôåëåóôÝò äéåýèõíóçò ë1 êáé ë2 áíôéóôïß÷ùò ôüôå:

Åîßóùóç åõèåßáò

• Áí äïèïýí Ýíá óçìåßï Á (x0, y0) êáé ï óõíôåëåóôÞò äéåýèõíóçò ë ôçò åõèåßáò ç
åîßóùóÞ ôçò åßíáé: y − y0 = ë(x − x0)
• Aí äïèïýí äýï óçìåßá Á (x1, y1) êáé Â (x2, y2) ôçò åõèåßáò, ìå x1 ≠ x2 ç åîßóùóÞ ôçò åßíáé:

Óôçí ðåñßðôùóç ðïõ åßíáé x1 = x2 ç åîßóùóç ôçò åõèåßáò åßíáé: x = x1

ÃåíéêÞ ìïñöÞ åîßóùóçò åõèåßáò

ÊÜèå åõèåßá ôïõ åðéðÝäïõ Ý÷åé åîßóùóç ôçò ìïñöÞò  Áx + By + Ã = 0  ìå

êáé áíôéóôñüöùò.

Áðüóôáóç óçìåßïõ áðü åõèåßá

Ç áðüóôáóç ôïõ óçìåßïõ Ì(x0, y0) áðü ôçí åõèåßá å:  Áx + By + Ã = 0 äßíåôáé áðü ôïí 

ôýðï: 

Åìâáäüí ôñéãþíïõ

Ôï åìâáäüí åíüò ôñéãþíïõ ÁÂÃ äßíåôáé áðü ôïí ôýðï: 

Åîßóùóç êýêëïõ

• Ç åîßóùóç êýêëïõ ìå êÝíôñï Ê(x0, y0) êáé áêôßíá ñ åßíáé: (x − x0)2 + (y − y0)2 = ñ2

• Ç åîßóùóç  x2 + y2 + Ax + By + Ã = 0  ìå Á2 + Â2 − 4Ã > 0

ðáñéóôÜíåé êýêëï êÝíôñïõ Ê 



− 

Á
2

, − 
Â
2






êáé áêôßíáò 

Åîßóùóç ðáñáâïëÞò

• Ç åîßóùóç ôçò ðáñáâïëÞò ìå åóôßá Å 




p
2

, 0




êáé äéåõèÝôïõóá ä: x = − p
2

 åßíáé: 

2 21ñ Á Â 4Ã
2

= + −

ÊÙÍÉÊÅÓ ÔÏÌÅÓ

1(ÁÂÃ) det(ÁÂ,ÁÃ)
2

=

0 0

2 2

Áx By Ã
d(M,å)

Á Â

+ +
=

+

A 0  Þ  B 0� �

2 1
1 1

2 1

y y
y y (x x )

x x
−− = −
−

1 2 1 2 1 2 1 2  å // å ë ë      •     å å ë 1• ë⇔ = ⊥ ⇔ = −

2 1
AB

2 1

y y
ë

x x
−=
−

ÅÕÈÅÉÁ

ÌáèçìáôéêÜ B´ Ëõêåßïõ
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y2 = 2px

• Ç åîßóùóç ôçò ðáñáâïëÞò ìå åóôßá Å



0, p

2





êáé äéåõèÝôïõóá ä: y = − p
2

 åßíáé:

x2 = 2py

Åîßóùóç Ýëëåéøçò

• Ç åîßóùóç ôçò  Ýëëåéøçò ìå åóôßåò Å´ (−ã, 0) , Å (ã, 0) êáé óôáèåñü Üèñïéóìá 2á åßíáé:

• Ç åîßóùóç ôçò Ýëëåéøçò ìå åóôßåò Å´ (0, −ã), Å (0, ã) êáé óôáèåñü Üèñïéóìá 2á åßíáé:

Åîßóùóç õðåñâïëÞò

• Ç åîßóùóç ôçò õðåñâïëÞò ìå åóôßåò Å´(−ã, 0) , Å(ã, 0) êáé óôáèåñÞ äéáöïñÜ 2á åßíáé:

• Ç åîßóùóç ôçò õðåñâïëÞò ìå åóôßåò Å´(0, −ã) , Å(0, ã) êáé óôáèåñÞ äéáöïñÜ 2á åßíáé:

Åõêëåßäåéá äéáßñåóç

Áí á êáé â åßíáé áêÝñáéïé áñéèìïß ìå â ≠ 0, ôüôå õðÜñ÷ïõí ìïíáäéêïß áêÝñáéïé ê êáé õ,
ôÝôïéïé, þóôå: á = êâ + õ, 

Éäéüôçôåò ôçò äéáéñåôüôçôáò

• Áí á/â êáé â/á, ôüôå á = â  Þ  á = −â.
• Áí á/â êáé â/ã, ôüôå á/ã.
• Áí á/â, ôüôå á/ëâ ãéá êÜèå áêÝñáéï ë.
• Áí á/â êáé á/ã, ôüôå á/(â + ã).
• Áí á/â êáé â ≠ 0, ôüôå 

ÌÝãéóôïò êïéíüò äéáéñÝôçò

1. Áí á,â åßíáé äýï öõóéêïß áñéèìïß êáé õ åßíáé ôï õðüëïéðï ôçò åõêëåßäåéáò äéáßñåóçò
ôïõ á ìå ôïí â, ôüôå: (á, â) = (â, õ)
2. Áí ä åßíáé ï Ì.Ê.Ä. ôùí á êáé â, ôüôå õðÜñ÷ïõí áêÝñáéïé ê êáé ë ôÝôïéïé, þóôå: ä = êá + ëâ
3. Äýï áêÝñáéïé á, â åßíáé ðñþôïé ìåôáîý ôïõò, áí êáé ìüíï áí õðÜñ÷ïõí áêÝñáéïé ê,ë,
ôÝôïéïé, þóôå: êá + ëâ = 1
4. Ïé êïéíïß äéáéñÝôåò äýï áêåñáßùí á êáé â åßíáé ïé äéáéñÝôåò ôïõ ìÝãéóôïõ êïéíïý
äéáéñÝôç ôïõò.
5. Áí ãéá ôïõò áêÝñáéïõò á, â, ã éó÷ýïõí á/âã êáé (á, â) = 1, ôüôå á/ã

ÅëÜ÷éóôï êïéíü ðïëëáðëÜóéï

Áí á,â åßíáé äýï èåôéêïß áêÝñáéïé, ôüôå (á,â)[á,â] = á ⋅ â

á â≤

0 õ â≤ <

2 2
2 2

2 2
y x 1,    üðïõ â ã á  
á â

− = = −

22
2 2

2 2
yx 1,    üðïõ â ã á  

á â
− = = −

2 2
2 2

2 2
y x 1,    üðïõ â á ã  
á â
+ = = −

22
2 2

2 2
yx 1,    üðïõ â á ã  

á â
+ = = −
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