TAEGCTAOQLEA

Q/ 1316TNTEC SUVAPEWV HE EKBETN aKEPAIO

aah ot QB (B g =- (3]
a* -

- 1 K-\ A K
ak=-"1 =a KY' — kA B
as a (@) =a

(@+B)® =a® +3a?B +3aB2 +B3

a® + B2 = (@ +B)® - 3ap(a +B)
(@a-B)® =a®-3a%3 +3aB2 -B3

a® +B° = (a+p)(@®-ap +B?)

a® -p° = (a-B)(@® +ap +B?)
(@+B+Y)? = a®+B%+y2+ 2aB + 2ay + 2By

(@+B+Y)® =a®+B3+y3+3a?B+y)+3B%a+y)+ 3y Xa+B)+ 6apy

(a+B)? = a? +2aB +B?
a® +B2 = (a+B)% -2aB
(@-PB)* =a® -2aB +B?
a® -B® = (a+B)(@-P)

a® +B% +y° - 3aBy = %(G+ B+V)@-B) 2+ B-vy) 2+ (y-q) 7
® Av o v eival BeTikdg aképalog LoxUeL

a'-p' = (@-p@" +a" +..+ap % + g

® Av o v elval BeTikdg ak€palog mepitTdg LoXUEL

av + BV - (Cl + B)(QV_1 _ OV_ZB +o— QBV—Z + Bv—1)

+/_Nion Tg npwTopaepiag eEiowong ax + B = 0

e Av Av a#0 n eElowon €xel akpIBWG pia AUon, TRV X = — %

e Av Av a = 0 n e&lowon yivetat 0 - x = B
i) Av B # 0 n e€lowon eivat aduvatn
ii) Av B = 0 n e&lowon eivatl TautémTa.

Q/ A1GTagn MPayuaTIK@WV apiOpwV
eAv a>0 kat B>0 TéTe A+ B >0
eAv a<0 kat B<O0 TéTe 0+ B <0

e Av q, B opdonuol aptBpoi éte a - B > 0 kat % >0
® Av q, B etepdonpuol apBuoi téte a - B < 0 KGL% <0

® [a k&Be aplBud a .oxvet: a®=0 ((12 =0oa=0)
°* Ava>f kat B>y TéTE QA > Y

e Avy>0T0te a>Boa-y>B-y

°* Avy < 0T1dte a>B < ay < By

eAva>fB kat y>3T1éte a+y>B+d
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MaBnpatikd A" Aukeiou

sa>Besa+y>B+y
® Av q, B eival BeTikol aplBuol kat v eival BeTikdg akEépalog, TOTe LoXUOUV:
a=Bea =p" a>Bea >p
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Q/ Auon Tnc mpwtofdduiac aviowonc ax + B > 0

*Av a>0 Tote ax+B>0& ax>-B & x> -

® Av a < 0 tdte: ax+B>0e ax>-fe x<—

ol Q™

e Av a =0 téte: Ox >-B
i) Av B > 0 n aviowon aknBevel yia kébe x € R
ii) Av B < 0 eivar aduvarn.

«/_ATI6AUTN TIPK TIpaypaTIKOU aPIBUOU
a av a=>0

o |al=
-q,av a<0

°|al>0

olal® =a? =|a?| eixl=lale x=anfx=-a
e Av 6 > 0 TOte:

)IxI=0=x=0n1x=-06

ii) [ XxI<8&eo -B<x<B

i) x>0 & x>0 N x<-86

o |a-Bl=lal-[B] o [a+B|<lal+[B] e -lal<as<lal

Q/ Pileg mpaypaTikwv apibpwv
e Ya=aka ¥a=va pgaz=0

° Av a,B>0 kal K, 4, v Betikol aképatol LloxUouv:

) (Ya) =a ka ¥Ya¥ =a i) Ya.-YB=Ya B iii)%=v% (B#0)
v) Yar = (Ya)" vi) Vo =¥ar v Wa-a

e Avae Rtéte ¥a2 =|al

Q/ Abon Tne e€iowone x’ = a

® Av o v elval Betikdg mepitrdg aképalog TOTE:

i) Me a > 0 n e&lowon €xel akpBdG pia Aton Ty Ya

i) Me a < 0 n eElowon éxel akpIBOS wa Abon my —¥Tal

® Av o v eival Betikdg dpTiog aképalog ToTe:

i) Me a > 0 n e&lowon éxel akpBwg duo Aloeg T1q: Ya, - Ya
ii) Me a < 0 n e&lowon dev €xel AUoelg
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MaBnpatikd A" Aukeiou

+/_Suvaprrioeig
® Mia ouvdptnon f ovoupdZetatl yvnoiwg av&ouoa oe éva dldotnua A tou mnediou oplopou

™G, étav yia KAbe X1,X2 € A 1oxUeL: X1 < X2 < f(x1) <f(x2)

® M ouvdpton f ovopdZetal yvnoiwg ebivouca oe éva didotnua A tou nediou
oplopoU NG, Otav yia KABe X1,X2 € A loxUel: X1 < X2 <f(x1)>f(x2)

® Mwa ouvdptnon f pe medio oplopou 1o A ovopdletal dptia av .oxUouyv:

MNakdbe x e A, xe A kat f(-x) = f(x)

® Mwa ouvdptnon f e nedio oplopou 1o A ovopddetal epttTr| av .oxUouv:
Makdbe x € A, x e A kat f(-x) = —f(x)

Mia cuvdptnon f pe niedio optopou to A ovopdZetal meplodikr| pe nepiodo T > 0 av
loxUuouv:

NakdBexe A, (x+T) e A, (x-T)e Akaf(x=T) = f(x +T) = f(x)

e Suvteleotrig dlelBuvong a ag eubeiag ovopdleTal n epartopévn g ywviag mou
oxnuartilel n eubeia pe tov dgova x'x.

Av 1 euBeia eivalt mapdAnAn otov d&ova y'y ouvteleotnq dledbuvong dev opileTal.
loxUouv: €]l @ ay=0s g ley, ©aq-a =-
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Q/ JUCTAHATA YPAUHIK®WV EEICWOEWV

E . {Gx +By =Y
OTw TO oUOTNUA: . . .
ax+By =y
. ‘ P, D Dy
® Av D # 0 To ouotnua €xet povadikn AUon v x = 3" y=9

® AvD =0katDx#0 1 Dy =0 TdTE TO OUOTNUA Elval aduvaro.
® Av D = Dy = Dy = 0 16t TO OUOMUA ExEL AMelpeg TO TIABOG AUCEIG,H EKTOG amd TV
nepimwonmouelvat a=a=B=f =0kat y=0 1 Y #0 ondte 1o ouompa eivar aduvaro.

Q/ Abon Tne deutepoBddpiac eEiowonc ax® + Bx + y = 0, a # 0
® Av A > 0 n e&lowon €xel dUo pileq MPAYUATIKEG KAl AVIOEG TIG:
B+VA _B-VA

2a "2 2a 5
® Av A = 0 ne&lowon €xel pa S pida (duo piteq (oeg) ™ x =2
e Av A < 0 ne&lowon dev €xel MpayUaTikeg PICeg.
e To dBpolopa S Kat To yivopevo p Twv plwv eivat:

Xy =

S=x1+x2=—% p:x1x2:%

Av dUo aptBpol €xouv dBpolopa S kat ywopevo P mipoodiopiCovral and v Adon Tng
eElowong 2
x =Sx+P=0

% Mpéonpo Tou TPIwvVUpouU f(x) = ax> + BX + Y, a # 0

e Av A > 0 TO TIPAONUO TOU TPLWVUHOU eKTOG TwV PIlWV Tou gival oudomnuo Tou a Kat
evTog TwV PL{WV Tou eTEPOONO TOU Q.

® Av A = 0 To MPASONKO ToU TPLWVUUOU eival MAVTOTE OPAONO TOU a eKTOG TNG SMANG
piCag nou pndeviletal.

® Av A < 0 To MPAONUO TOU TPLWVUUOU gival MAvtoTte opdoNUo Tou a.
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| TPIFONOMETPIA

J BaoIKEC TPIYWVOUETPIKEC TAUTOTNTEC

MaBnpatikd A" Aukeiou

2
o nulw +ouvlw =1 e ouvlw = ;2 o nulw = %
1+ 0w 1+ ep“w
- NHw. _ ouvw
o EPW = ouve e OQW )
NU(-w) = -Nuw OuV(-w) = ouVW EP(-0) = —EPW 0P(-w) = ~0Pw

NU2KTT + W) = NUW | CUV(2KTT + W) = CUVW| EP(2KTT + W) = EPW

OQ(2KTT + W) = CPW

nu(E - wj = ouvw cruv(E - w) = NUW g(p(E _ u)) = opw
2 2 2

O(p(g - w) = gQw

(E+wj—ouvw OUV(E+0.))—— w scp(E
M| 5 = 5 =M 2

) =-0pw Otp(g + w) = —gQW

NU(T - ®) = N OUV(T - W) = —OUVW | eI - ) = -ePw | TP(TT - W)

= -0QWw
NU®T + W) = -NUW OUV(TT + W) = —ouvVw | EP(TT + W) = EPW o + W) = CPW
(Bn—w)——ouvoo v( )—— & (S—H—w)—o ) 3n
|5 = ou = TNuw| E¢| 5 =09 ocp(T—w):ecpw
3
np(?n + w] = —Ouvw ouv( j acp(%[ + (.o) = -0Qw ocp(%-[ + u)) = —epW

NUE2M - w) = Nuw | ouv(2n - w) = ouvew | EQ(2m

-w) = -eQw | OP(2rT - W)

= -0pw

NUE@TT + W) =NUEY | CLWV(2M + W) = OLVW | g2 + ) = £Pw | OP(2T + W)

= 0w

% TPIYWVOUETPIKOI APIOUOI XUPAKTNPIOTIKWV YWVIOV

ywviax| 0 % % % % m 32—"
nux 0 % % % 1 0 -1
ouvXx 1 % % % 0 -1 0
X 0 g 1 V3 - 0 -
opX - V3 1 % 0 - 0
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